
7Soluciones a las actividades de cada ep’grafe

PçGINA 112

Yolanda, îscar y Manuel est‡n trasteando en el laboratorio del insti-
tuto con unas balanzas y algunos objetos. Su objetivo es conseguir
equilibrar sus balanzas, pero tienen el problema de que no saben
exactamente cu‡nto pesan cada uno de los objetos que han elegido,
por lo que tienen que hacer pruebas.

Tras muchos intentos, îscar y Manuel han conseguido equilibrar las
suyas con los objetos que ves en el dibujo de arriba.

1 ÀHacia quŽ lado crees que se desequilibrar‡ la balanza de Yolanda? 
ÀPor quŽ?
Juntamos los platillos de îscar y Manuel:

Quitamos tres pesitas de cada uno de ellos:

As’, vemos que la balanza de Yolanda se inclinar‡ hacia el plato que tiene la pesa grande
y las tres peque–as (tiene una pesa peque–a m‡s que el plato de la izquierda anterior).

2 Antes de que îscar equilibrara su balanza, hab’a probado con la siguiente com-
binaci—n de objetos:

ÀSe desequilibr—? ÀHacia d—nde?

Se inclinar‡ hacia la izquierda, pues una bola pesa m‡s que una pesa peque–a, segœn
se deduce de la balanza inicial de îscar.

PçGINA 113

1 ObtŽn dos soluciones de cada ecuaci—n y representa las rectas correspondientes:

a)2x + y = 3 b) x + y = 4

a)2x + y= 3

Dos soluciones son (0, 3) y (1, 1).

b)x + y= 3

(0, 3) y (3, 0) son soluciones de la
ecuaci—n.
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2 Representa gr‡ficamente:

a) y = 3                   b) y = Ð c) x = Ð2                   d) x = 

PçGINA 114

1 Representa las rectas en cada caso y di si el sistema tiene una soluci—n, si es in-
determinado (tiene infinitas) o si es incompatible (no tiene soluci—n). En el
caso de que tenga una soluci—n, di cu‡l es:

a) b) c) d) 

a) 2x + y= 5 x + y= 4

El sistema tiene una soluci—n  x = 1,  y = 3,
punto de corte de ambas rectas.

b) 4x + 2y= 8

Las dos rectas son paralelas   8 El sistema no
tiene soluci—n.

c) Antes de representarlas observamos que la segunda ecuaci—n es la
primera multiplicada por 2.

4x + 2y= 10

Se trata de la misma recta   8 Infinitas soluciones.

¡
¢
£

2x +   y=  5
4x + 2y= 10

¡
¢
£

2x +   y= 5
4x + 2y= 8

¡
¢
£

2x + y= 5
x + y= 4

Ðx + y = 2
3x + y = 2

¡
¢
£

2x +   y = 5
4x + 2y = 10

¡
¢
£

2x +   y = 5
4x + 2y = 8

¡
¢
£

2x + y = 5
x + y = 4

¡
¢
£

3
2

1
2

P‡g. 2
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1

1
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c) d)

y = 3
x = ±2

y = ±Ð

3
2

x = Ð

2 21

(4, 0)

(1, 3)

(2, 1)

2

2

(0, 4)

(2, 0)

(1, 3)

(2, 1)
2

(0, 4)

x y
2 1
1 3

x y
0 4
2 0

x y
0 4
4 0

x y
0 5
2 1

(1, 3)

(2, 1)

(0, 5)



7Soluciones a las actividades de cada ep’grafe

d) Ðx + y= 2 3x + y= 2

Las dos rectas se cortan en el punto (0, 2)    8
El sistema tiene una soluci—n  x = 0,  y= 2.

PçGINA 115

1 Resuelve gr‡ficamente el sistema del ejercicio resuelto anterior:

Comprueba que las dos rectas se cortan en el punto (7, 4), soluci—n que hemos
obtenido.

Buscamos soluciones que verifiquen la ecuaci—n  3x Ð 5y= 1:

An‡logamente para la ecuaci—n

x + 2y= 15:

Ambas rectas se cortan en el punto  P(7, 4),  soluci—n que se hab’a obtenido ante-
riormente.

2 Resuelve, por el mŽtodo de sustituci—n, los siguientes sistemas:

a) b) 

c) d) 
y +   2 = 5

3x + 4y = 0
¡
¢
£

2x Ð 3y = 9
3x Ð   y = 10

¡
¢
£

Ðx + 4y = 1
x + 2y = Ð1

¡
¢
£

4x +   y = 9
3x + 2y = 8

¡
¢
£

¡
¢
£

3x Ð 5y=   1
x + 2y= 15

3x Ð 5y = 1
x + 2y = 15

¡
¢
£

¡
¢
£

Ðx + y= 2
3x + y= 2

P‡g. 3
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a)

Despejamos  y de la primera ecuaci—n y sustituimos en la segunda:

y= 9 Ð 4x

3x + 2(9 Ð 4x) = 8   8 3x + 18 Ð 8x = 8   8 Ð5x = Ð10   8 x = 2

y= 9 Ð 4 á 2 = 9 Ð 8 = 1

Soluci—n:  x = 2,  y= 1

b)

Despejamos  x de la primera ecuaci—n y sustituimos en la segunda:

x = 4yÐ 1

4yÐ 1 + 2y= Ð1   8 6y= 0   8 y= 0

x = 4 á 0 Ð 1 = Ð1

Soluci—n:  x = Ð1,  y= 0

c)

Despejamos  y de la segunda ecuaci—n y sustituimos en la primera:

y= 3x Ð 10

2x Ð 3(3x Ð 10) = 9   8 2x Ð 9x + 30 = 9   8 Ð7x = Ð21   8 x = 3

y= 3 á 3 Ð 10 = 9 Ð 10 = Ð1

Soluci—n:  x = 3,  y= Ð1

d)

Despejando  y de la primera ecuaci—n obtenemos  y= 5 Ð 2 = 3.

Sustituimos en la segunda ecuaci—n para obtener el valor de  x:

3x + 4 á 3 = 0   8 3x = Ð12   8 x = Ð4

Soluci—n:  x = Ð4,  y= 3

¡
¢
£

y+ 2 = 5
3x + 4y = 0

¡
¢
£

2x Ð 3y=  9
3x Ð  y= 10

¡
¢
£

Ðx + 4y=  1
x + 2y= Ð1

¡
¢
£

4x + y= 9
3x + 2y= 8

P‡g. 4
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PçGINA 116

1 Resuelve, por el mŽtodo de igualaci—n, los siguientes sistemas:

a) b) c) d) 

a) Despejamos  x de ambas ecuaciones e igualamos:

Soluci—n:  x = Ð1,  y= 1

b) Despejamos  y de la segunda ecuaci—n y la igualamos con la pri-
mera:

y= 4 Ð 2x

= 4 Ð 2x 8 3x + 1 = 8 Ð 4x 8 7x = 7   8 x = 1

y= 4 Ð 2 á 1 = 4 Ð 2 = 2

Soluci—n:  x = 1,  y= 2

c) Despejamos  y de ambas ecuaciones e igualamos:

8

Soluci—n:  x = 0,  y= 3

d) Despejamos  x de cada ecuaci—n e igualamos:

8

8 = 8 3 Ð 3y= 6 Ð 12y 8 9y= 3   8 y= = 

x = = = = 

Soluci—n:  x = ,  y= 1
3

1
2

1
2

2
4

3 Ð 1
4

13 Ð 3 á Ñ
3

4

1
3

3
9

3 Ð 6y
2

3 Ð 3y
4

¯
°
±

3 Ð 3y
4x = 3 Ð 3y 8 x = ÑÑ

4
3 Ð 6y

2x = 3 Ð 6y 8 x = ÑÑ
2

¡
¢
£

4x + 3y= 3
2x + 6y= 3

3 Ð 5x = 2x + 3   8 Ð7x = 0   8 x = 0
y= 3 Ð 5 á 0 = 3

¡
¢
£

y= 3 Ð 5x
y= 2x + 3

¡
¢
£

5x + y=  3
2x Ð y= Ð3

3x + 1
2

¯
°
±

3x + 1
y= Ñ

2
2x + y= 4

4 Ð 5y= Ð4 + 3y 8 8 = 8y 8 y= 1
Luego  x = 4 Ð 5 á 1 = 4 Ð 5 = Ð1

¡
¢
£

x =  4 Ð 5y
x = Ð4 + 3y

¡
¢
£

x + 5y=  4
x Ð 3y= Ð4

4x + 3y = 3
2x + 6y = 3

¡
¢
£

5x + y = 3
2x Ð y = Ð3

¡
¢
£

3x + 1
y = Ñ

2
2x + y = 4

¯
°
±

x + 5y = 4
x Ð 3y = Ð4

¡
¢
£
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7Soluciones a las actividades de cada ep’grafe

PçGINA 117

1 Resuelve, por el mŽtodo de reducci—n, los siguientes sistemas:

a) b) 

c) d) 

a) Sumando ambas ecuaciones obtenemos el valor de  x:

3 +y= 4   8 y= 1

Soluci—n:  x = 3,  y= 1

b) Sumando ambas ecuaciones obtenemos el valor de  x:

9x = 18   8 x = 2

4 á 2 + 3y= 5   8 8 + 3y= 5   8 3y= Ð3   8 y= Ð1

Soluci—n:  x = 2,  y= Ð1

c) Multiplicamos la primera ecuaci—n por 2 y sumamos:

2 á 4 Ð 3y= 11   8 8 Ð 3y= 11    8 Ð3 = 3y 8 y= Ð1

Soluci—n:  x = 4,  y= Ð1

d)
Multiplicamos la primera ecuaci—n por 5, la segunda por 2, y
sumamos:

35x + 10y= 125

6x Ð 10y= Ð2

41x = 123   8 x = = 3

7 á 3 + 2y= 25   8 2y= 4   8 y= 2

Soluci—n:  x = 3,  y= 2

123
41

¡
¢
£

7x + 2y= 25
3x Ð 5y= Ð1

4x Ð 6y= 22
5x + 6y= 14
9x = 36   8 x = 4

¡
¢
£

2x Ð 3y= 11
5x + 6y= 14

¡
¢
£

4x + 3y=  5
5x Ð 3y= 13

x + y= 4
x Ð y= 2

2x     = 6   8 x = 3

¡
¢
£

x + y= 4
x Ð y= 2

7x + 2y = 25
3x Ð 5y = Ð1

¡
¢
£

2x Ð 3y = 11
5x + 6y = 14

¡
¢
£

4x + 3y = 5
5x Ð 3y = 13

¡
¢
£

x + y = 4
x Ð y = 2

¡
¢
£

P‡g. 6



7Soluciones a las actividades de cada ep’grafe

PçGINA 118

1 Resuelve, simplificando previamente:

a) b) 

a)

Simplificamos cada una de las dos ecuaciones:

8 8

Despejamos  x de la primera ecuaci—n y sustituimos en la segunda:

x = 6 Ð 2y

4(6 Ð 2y) Ð 3y= 2   8 24 Ð 8yÐ 3y= 2   8 Ð11y= Ð22   8 y= 2

x = 6 Ð 2 á 2 = 6 Ð 4 = 2

Soluci—n:  x = 2,  y= 2

b)

Simplificamos previamente cada una de las ecuaciones:

8 8

8 Multiplicamos la segunda ecuaci—n por 8 y sumamos:

Ð8x Ð 21y= 18

8x Ð   8y= 40

Ð29y= 58   8 y= 8 y= Ð2

x Ð (Ð2) = 5   8 x + 2 = 5  8 x = 3

Soluci—n:  x = 3,  y= Ð2

Ð58
29

¡
¢
£

Ð8x Ð 21y= 18
x Ð y=  5

¡
¢
£

4x Ð 9y= 12x + 12y+ 18
x Ð y= 5

¡
¢
£

4x Ð 9y= 12(x + y) + 18
x Ð y= 5

¯
°
±

2x 3yÑ Ð Ñ = 2(x + y) + 3
3 2
x Ð y 5Ñ = Ñ

3 3

¡
¢
£

x + 2y= 6
4x Ð 3y= 2

¡
¢
£

Ðx Ð 2y= Ð6
4x + 4 Ð 3y= 6

¡
¢
£

2x Ð 2y+ 6 Ð 3x = 0
4(x + 1) Ð 3y= 6

¯
°
±

2(x Ð y+ 3) Ð 3x = 0
2(x + 1) yÑ Ð Ñ = 1

3 2

2x 3yÑ Ð Ñ = 2(x + y) + 3
3 2
x Ð y 5Ñ = Ñ

3 3

¯
°
±

2(x Ð y + 3) Ð 3x = 0
2(x + 1) yÑ Ð Ñ = 1

3 2

¯
°
±
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PçGINA 119

1 Resuelve los siguientes sistemas:

a) b) 

c) d) 

a)

x = 15 +y

(15 + y)y= 100   8 15y+ y2 = 100   8 y2 + 15yÐ 100 = 0

y= = 

y1 = 5   8 x1 = 20   8 Soluci—n:  x1 = 20,  y1 = 5

y2 = Ð20   8 x2 = Ð5   8 Soluci—n:  x2 = Ð5,  y2 = Ð20

b)

x = 1 Ð y

(1 Ð y)2 + (1 Ð y)y+ y2 = 21   8 1 +y2 Ð 2y+ yÐ y2 + y2 = 21

y2 Ð yÐ 20 = 0   8 y= = 

Si  y1 = 5   8 x1 = Ð4   8 Soluci—n:  x1 = Ð4,  y1 = 5

Si  y2 = Ð4   8 x2 = 5   8 Soluci—n:  x2 = 5,  y2 = Ð4

c)

Despejamos  y de la primera ecuaci—n y sustituimos en la segunda:

y= 2x Ð 2

x2 + x(2x Ð 2) = 0   8 x2 + 2x2 Ð 2x = 0   8 3x2 Ð 2x = 0   8

8 x(3x Ð 2) = 0
x = 0

23x Ð 2 = 0   8 x = Ñ
3

2x Ð y= 2
x2 + xy= 0

¡
¢
£

y1 = 5
y2 = Ð4

1 ± 9
2

1 ±Ã1 + 80
2

x2 + xy+ y2 = 21
x + y= 1

¡
¢
£

y1 = 5
y2 = Ð20

Ð15 ± 25
2

Ð15 ±Ã225 + 400
2

x Ð y=   15
x áy= 100

¡
¢
£

y = Ã
Ñ
x + 1

y = 5 Ð x
¡
¢
£

2x Ð y = 2
x2 + xy= 0

¡
¢
£

x2 + xy+ y2 = 21
x + y = 1

¡
¢
£

x Ð y = 15
x áy = 100

¡
¢
£
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Si x = 0   8 y= Ð2

x = 8 y= 2 á Ð 2 = Ð 2 = Ð

Soluciones
x1 = 0,  y1 = Ð2

x2 = ,  y2 = Ð

d)

Igualamos ambas ecuaciones y resolvemos la ecuaci—n radical que nos queda:

= 5 Ð x 8 ( )2 = (5 Ð x)2 8 x + 1 = 25 Ð 10x + x2

x2 Ð 11x + 24 = 0   8 x = = =

= =         

Si x = 8   8 y= 5 Ð 8 = Ð3

Si x = 3   8 y= 5 Ð 3 = 2

Comprobaci—n

x = 8,  y= Ð3  no verifica la primera ecuaci—n = = 3 ­ Ð3, luego no
es soluci—n.

x = 3,  y= 2  cumple ambas ecuaciones  

Soluci—n:  x = 3,  y= 2

PçGINA 120

1 Tres kilos de peras y dos de naranjas cuestan 6,70 E; un kilo de peras y cinco
de naranjas cuestan 7 E . ÀA c—mo est‡ el kilo de peras? ÀY el de naranjas?

¡
¢
£

3x + 2y= 6,70
x + 5y= 7

¡
¢
£

x 8 precio de un kilo de peras
y 8 precio de un kilo de naranjas

Ã
Ñ
3 + 1 = Ã

Ñ
4 = 2

5 Ð 3 = 2

¡
¢
£

Ã9Ã8 + 1

16
Ñ = 8
2
6
Ñ = 3
2

11 ± 5
2

11 ±Ã25
2

11 ±Ã121 Ð96
2

Ãx + 1Ãx + 1

y= Ã
Ñ
x + 1

y= 5 Ð x

¡
¢
£

2
3

2
3

2
3

4
3

2
3

2
3

P‡g. 9
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Despejamos  x de la segunda ecuaci—n y sustituimos en la primera:

8 21 Ð 15y+ 2y= 6,70   8 Ð13y= Ð14,30  8

8 y= = 1,1

x = 7 Ð 5 á 1,1 = 7 Ð 5,5 = 1,5

Soluci—n: Un kilo de peras cuesta 1,5 e , y uno de naranjas, 1,1 e .

2 La suma de las dos cifras de un nœmero es 5. Si invertimos el orden de las ci-
fras, el nœmero es 9 unidades menor que el inicial. ÀDe quŽ nœmero se trata?

¥ El nœmero buscado tiene dos cifras:  xy

y 8 unidades     x 8 decenas

El nœmero es  y+ 10x

La suma de sus cifras es 5   8 x + y= 5

¥ El nœmero invertido, yx, es  x + 10y.

Este nœmero es 9 unidades menor que el inicial:  x + 10y= (y+ 10x) Ð 9

¥ Resolvemos el sistema:

8 8

Sumando ambas ecuaciones obtenemos el valor de  x:

2x = 6   8 x = 3

y= 5 Ð x 8 y= 5 Ð 3   8 y= 2

Soluci—n: El nœmero es el 32.

PçGINA 121

3 Jaime tiene 20000 e . Coloca una parte al 7%, y el resto, al 3%. Gana 760 e
en un a–o. ÀCu‡nto puso en cada sitio?

Llamamos  x al dinero que puso al 7% e  y,  al que puso al 3%.

8 y= 20 000 Ð x

0,07x + 0,03(20 000 Ð x) = 760 8 0,07x + 600 Ð 0,03x = 760 8

8 0,04x = 160 8 x = 8 x = 4 000

y= 20 000 Ð 4 000 = 16 000

Jaime puso 4 000 E al 7% y 16 000 E al 3%

160
0,04

¡
¢
£

x + y= 20 000
0,07x + 0,03y= 760

¡
¢
£

x + y= 5
x Ð y= 1

¡
¢
£

x + y= 5
9x Ð 9y= 9

¡
¢
£

x + y= 5
x + 10y= y+ 10x Ð 9

Ð14,30
Ð13

¡
¢
£

x = 7 Ð 5y
3(7 Ð 5y) + 2y= 6,70

P‡g. 10
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4 Sof’a tiene un capital de 200000 e . Deposita una parte en un banco, al 4%
anual. El resto lo invierte en acciones, con las que pierde el 11%. Al final del
a–o ha ganado 4250 e . ÀCu‡nto destin— a cada inversi—n?

Llamamos  x al capital que deposita en el banco e  y al que invierte en acciones.

8 y= 200 000 Ð x

0,04x + 0,11(200 000 Ð x) = 4 2508 0,04x Ð 22 000 + 0,11x = 4 2508

8 0,15x = 26 250 8 x = 8 x = 175 000

y= 200 000 Ð 175 000 = 25 000

Sof’a invirti— 175 000E en el banco y 25 000E en acciones.

5 Las estaciones A y B est‡n separadas 600 km. Un Talgo sale de A hacia B y, si-
mult‡neamente, un tren de mercanc’as sale de B hacia A. Se cruzan 3 h despuŽs.
Otro d’a sale de la estaci—n C el mercanc’as y 2 h despuŽs sale el Talgo en la
misma direcci—n. Lo alcanza 4 h despuŽs. Suponiendo que mantienen la velo-
cidad y que no paran, averigua quŽ velocidad lleva cada uno de ellos.

4(200 Ð y) Ð 6y= 0 8 800 Ð 4yÐ 6y= 0 8 10y = 800 8

8 y= 80

x = 200 Ð 80 = 120

El Talgo viaja a 120 km/h, y el mercanc’as, a 80 km/h.

8 x + y= 200 8 x = 200 Ð y

8 4x Ð 6y= 0

¡
¤
¤
¢
¤
¤
£

8 3 (x + y) = 600

8 6y= 4x

26 250
0,15

¡
¢
£

x + y= 200 000
0,04x Ð 0,11y= 4 250

P‡g. 11
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PçGINA 122

R AC T I C A

S i s t e m a s  l i n e a l e s

1 Comprueba si el par (3, Ð1) es soluci—n de alguno de los siguientes siste-
mas:

a) b)

El par (3, Ð1) es soluci—n de un sistema si al sustituir  x por 3 e  y por Ð1, se veri-
fican ambas igualdades:

a) 8

b)

La segunda ecuaci—n no se cumple para  x = 3,  y= Ð1.  El par (3, Ð1)no es solu-
ci—n de este sistema.

2 Completa para que los siguientes sistemas tengan como soluci—n  x = Ð1,
y = 2:

a) b)

c) d)

a) Si  x = Ð1,  y= 2   8

As’,  es el sistema buscado.

b) Si  x = Ð1,  y= 2   8

El sistema que tiene como soluci—n  x = Ð1,  y= 2  es:  
yÐ x = 3

2y+ x = 3
¡
¢
£

2 Ð (Ð1) = 2 + 1 = 3
2 á 2 Ð 1 = 4 Ð 1 = 3

¡
¢
£

¡
¢
£

yÐ x = É
2y+ x = É

x Ð 3y= Ð7
2x +  y= 0

¡
¢
£

Ð1 Ð 3 á 2 = Ð1 Ð 6 = Ð7
2 á (Ð1)+ 2 = Ð2 + 2 = 0

¡
¢
£

¡
¢
£

x Ð 3y= É
2x +  y= É

É Ð 2x = 4
3y + É = 1

¡
¢
£

3x +   y = É
É + y/2 = 0

¡
¢
£

y Ð x = É
2y + x = É

¡
¢
£

x Ð 3y = É
2x +   y = É

¡
¢
£

¡
¢
£

3 Ð 2(Ð1) = 3 + 2 = 5
4 á 3 Ð 1 = 12 Ð 1 = 11 ­ 8

¡
¢
£

x Ð 2y= 5
4x + y= 8

(3, Ð1) es soluci—n
del sistema.

¡
¢
£

2 á 3 Ð 1 = 6 Ð 1 = 5
3 á 3 Ð 2 á (Ð1) = 9 + 2 = 11

¡
¢
£

2x +   y= 5
3x Ð 2y= 11

x Ð 2y = 5
4x +  y = 8

¡
¢
£

2x +   y = 5
3x Ð 2y = 11

¡
¢
£

P

P‡g. 1
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c) Si  x = Ð1,  y= 2   8

El sistema buscado es:

d) Si  x = Ð1,  y= 2 8

El sistema buscado es:

3 Busca dos soluciones para cada una de estas ecuaciones y representa las
rectas correspondientes:

a)3x + y = 5 b)2x Ð y = 4

a)3x + y= 5 b) 2x Ð y= 4

Soluciones de esta ecuaci—n son, Soluciones de esta ecuaci—n son,

por ejemplo: (1, 2) y (3, Ð4) por ejemplo: (0, Ð4) y (2, 0)

4 Resuelve gr‡ficamente cada uno de los siguientes sistemas:

a) b)

c) d)
x + 2y = 1
x + 3 = 0

¡
¢
£

x + y = 5
2x Ð y = 4

¡
¢
£

4x Ð y = 7
y Ð 1 = 0

¡
¢
£

3x + y = 5
x + y = 1

¡
¢
£

yÐ 2x = 4
3y+ 5x = 1

¡
¢
£

É Ð2(Ð1) = 4 8 É + 2 = 4 8 É = 2 = y
3 á 2 + É = 1 8 É = Ð5 luego É es  5x

¡
¢
£

¡
¢
£

É Ð 2x = 4
3y+ É = 1

3x + y= Ð1
yx + Ñ = 0
2

¯
°
±

3 á (Ð1) + 2 = Ð3 + 2 = Ð1
2É + Ñ = 0 8 É = Ð1 luego É es  x
2

¯
°
±

¯
°
±

3x + y= É
yÉ + Ñ = 0
2

P‡g. 2

2
(1, 2)

±2

±4 (3, ±4)

2

2

(2, 0)

±2

(0, ±4)
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a)

Buscamos dos soluciones para cada una de las ecua-
ciones:

3x + y= 5 x + y= 1

Las rectas se cortan en el punto (2, Ð1)  8 La soluci—n del sistema es  x = 2,  
y= Ð1.

b)

La segunda ecuaci—n representa a una recta paralela
al eje  X,  y= 1.

La primera ecuaci—n tiene como soluciones, por
ejemplo, los puntos (1, Ð3) y (2, 1).

La soluci—n del sistema es  x = 2,  y = 1,  punto de intersecci—n de ambas rectas.

c)

Buscamos dos soluciones para cada una de las ecuaciones:

x + y= 5 2x Ð y= 4

Las dos rectas se cortan en el punto (3, 2), luego  
x = 3,  y= 2  es la soluci—n del sistema.

d)

La primera ecuaci—n tiene como soluciones, por
ejemplo, los puntos (1, 0) y (3, Ð1).

La segunda ecuaci—n es la de una recta paralela al
eje  Y,  x = Ð3.

Las dos rectas se cortan en el punto (Ð3, 2)   8 La soluci—n del sistema es  
x = Ð3,  y= 2.

x + 2y= 1
x + 3 = 0

¡
¢
£

x + y= 5
2x Ðy= 4

¡
¢
£

4x Ð y    = 7
yÐ 1 = 0

¡
¢
£

3x + y= 5
x + y= 1

¡
¢
£

P‡g. 3

2

±2

x + y = 1
3x + y = 5

(0, 1)

±2

(1, 0)

(2, ±1)2x y
0 5
2 Ð1

x y
0 1
1 0

2

±2

y ± 1 = 0

4x ± y = 7

±2

(1, ±3)

(2, 1)

2

x y
0 5
5 0

x y
2 0
3 2

2

2x ± y = 4

x + y = 5

4

(2, 0)
(5, 0)

(3, 2)

4

2

x + 2y = 1

x + 3 = 0

(1, 0)

(3, ±1)
±2



7Soluciones a los ejercicios y problemas

5 Dos de los siguientes sistemas tienen soluci—n œnica; uno de ellos es in-
compatible (no tiene soluci—n) y otro es indeterminado (tiene infinitas solucio-
nes). Intenta averiguar de quŽ tipo es cada uno, simplemente observando las
ecuaciones. DespuŽs, resuŽlvelos gr‡ficamente para comprobarlo:

a) b)

c) d)

¥ El sistema c) tiene infinitas soluciones, pues la segunda ecuaci—n es la primera
multiplicada por 2. Por tanto, las dos ecuaciones dicen lo mismo.

¥ El sistema b) es incompatible, sin soluci—n, ya que las ecuaciones son contradic-
torias:

8 Imposible que se cumplan ambas a la vez.

¥ Los sistemas a) y d) tienen soluci—n.

Resolvemos gr‡ficamente todos los sistemas para comprobarlo:

a)

x + 2y= 5 yÐ x = 4

Las dos rectas se cortan en (Ð1, 3)   8 La soluci—n del sistema es  x= Ð1,  y= 3.

b)

2x + y= 3 4x + 2y= 2

Las rectas son paralelas   8 El sistema no tiene soluci—n.

c)

x + y= 2 3x + 3y= 6

Se trata de la misma recta   8 El sistema tiene infinitas soluciones.

¡
¢
£

x + y= 2
3x + 3y= 6

¡
¢
£

2x + y= 3
4x + 2y= 2

¡
¢
£

x + 2y= 5
yÐ x = 4

¡
¢
£

2x + y= 3
2x + y= 1

¡
¢
£

2x + y= 3
4x + 2y= 2

3x + y = 2
x Ð y = Ð2

¡
¢
£

x +  y = 2
3x + 3y = 6

¡
¢
£

2x +  y = 3
4x + 2y = 2

¡
¢
£

x + 2y = 5
y Ð x = 4

¡
¢
£

P‡g. 4

x y
1 2
Ð1 3

x y
Ð2 2
0 4

2

±2

(1, 2)

(0, 4)

(±2, ±2)
(±1, 3)

±2 2

x y
0 3
2 Ð1

x y
0 1
1 Ð1

x y
0 2
2 0

x y
1 1
3 Ð1

±2

(2, ±1)
(1, ±1)

(0, 3)

(0, 1)
±2

2

2

±2

(0, 2)
(1, 1)

(2, 0)

(3, ±1)
±2 2

2



7Soluciones a los ejercicios y problemas

d)

3x + y= 2 x Ð y= Ð2

El sistema tiene soluci—n œnica  x = 0,  y= 2,  punto de
corte de ambas rectas.

6 Dada la ecuaci—n  x + 3y = 1,  busca otra ecuaci—n que forme con ella un
sistema cuya œnica soluci—n sea  x = Ð2,  y = 1.  Busca tambiŽn otra ecuaci—n
que forme con ella un sistema incompatible y otra que forme con ella un siste-
ma indeterminado.

es un sistema que tiene como soluci—n  x = Ð2,  y= 1.

es un sistema que no tiene soluci—n, es un sistema incompatible.

es un sistema que tiene infinitas soluciones, es un sistema
indeterminado (la 2.» ecuaci—n es la tercera parte de la primera).

7 Resuelve estos sistemas por el mŽtodo de sustituci—n:

a) b)

c) d)

a) Despejamos  y de la segunda ecuaci—n y sustituimos en la pri-
mera:  y= Ð1 Ð 4x

3x Ð 5(Ð1 Ð 4x) = 5   8 3x + 5 + 20x = 5   8 23x = 0   8 x = 0

y= Ð1 Ð 4 á 0 = Ð1

Soluci—n:  x = 0,  y= Ð1

b) Despejamos  x de la segunda ecuaci—n y sustituimos en la pri-
mera:  x = Ð5 Ð 6y

8(Ð5 Ð 6y) Ð 7y = 15   8 Ð40 Ð 48y Ð 7y = 15   8 Ð55y = 55   8 y = Ð1

x = Ð5 Ð6 á (Ð1) = Ð5 +6 = 1

Soluci—n:  x = 1,  y= Ð1

¡
¢
£

8x Ð 7y= 15
x + 6y= Ð5

¡
¢
£

3x Ð 5y= 5
4x + y= Ð1

3x Ð 2y = 2
5x + 4y = 7

¡
¢
£

2x + 5y = Ð1
3x Ð   y = 7

¡
¢
£

8x Ð 7y = 15
x + 6y = Ð5

¡
¢
£

3x Ð 5y = 5
4x +  y = Ð1

¡
¢
£

¯
°
±

x + 3y= 1
x 1Ñ + y= Ñ
3 3

¡
¢
£

x + 3y= 1
2x + 6y= Ð1

¡
¢
£

x + 3y= 1
2x + y= Ð3

¡
¢
£

3x + y= 2
x Ð y= Ð2

P‡g. 5

x y
0 2
Ð1 5

x y
Ð2 0
1 3

±2

(0, 2)
(1, 3)

x ± y = ±2

3x + y = 2

(±2, 0)

(±1, 5)

2

Ð2x Ð 6y= Ð2
2x + 6y= Ð1

0 = Ð3



7Soluciones a los ejercicios y problemas

c) Despejamos  y de la segunda ecuaci—n y sustituimos en la pri-
mera:  y= 3x Ð 7

2x + 5(3x Ð 7) = Ð1   8 2x + 15x Ð 35 = Ð1   8 17x = 34   8 x = 2

y= 3 á 2 Ð 7 = 6 Ð 7 = Ð1

Soluci—n:  x = 2,  y= Ð1

d)
Despejamos  y de la primera ecuaci—n y sustituimos en la segunda:

y= 

5x + 4 á ( ) = 7   8 5x + 2(3x Ð 2) = 7   8 5x + 6x Ð 4 = 7   8

8 11x = 11   8 x = 1

y= = 

Soluci—n:  x = 1,  y= 

8 Resuelve los siguientes sistemas por el mŽtodo de igualaci—n:

a) b)

c) d)

a) Igualamos las  y:  2x Ð 3 = 8

8 4x Ð 6 = x Ð 3   8 3x = 3   8 x = 1

y= 2 á 1 Ð 3 = Ð1

Soluci—n:  x = 1,  y= Ð1

b) Despejamos  y de cada una de las ecuaciones e igualamos:

8

Soluci—n:  x = 1,  y= 3

8 Ð 5x = 2x + 1   8 7 = 7x 8 x = 1
y= 2 á 1 + 1 = 3

¡
¢
£

y= 8 Ð 5x
y= 2x + 1

¡
¢
£

5x + y= 8
2x Ð y= Ð1

x Ð 3
2

¯
°
±

y= 2x Ð 3
x Ð 3

y= Ñ
2

4x Ð 5y = Ð2
3x + 2y = 10

¡
¢
£

x + 6y = Ð2
x Ð 3y = 1

¡
¢
£

5x + y = 8
2x Ð y = Ð1

¡
¢
£

y = 2x Ð 3
x Ð 3y = Ñ

2

¡
¤
¢
¤
£

1
2

1
2

3 á 1 Ð 2
2

3x Ð 2
2

3x Ð 2
2

¡
¢
£

3x Ð 2y= 2
5x + 4y= 7

¡
¢
£

2x + 5y= Ð1
3x Ð y= 7

P‡g. 6



7Soluciones a los ejercicios y problemas

c) Despejamos  x de cada ecuaci—n e igualamos:

8

Soluci—n:  x = 0,  y= Ð

d) Despejamos  x de cada ecuaci—n e igualamos:

8

x = = = 2

Soluci—n:  x = 2,  y= 2

9 Resuelve los siguientes sistemas por el mŽtodo de reducci—n:

a) b)

c) d)

a) Sumando ambas ecuaciones obtenemos  8x = 8   8 x = 1

3 á 1 + 2y= 4   8 2y= 1   8 y= 

Soluci—n:  x = 1,  y= 

b)
ñ(Ð2)

Ð13y= Ð26   8 y= 2

2x + 5 á 2 = 11   8 2x = 1   8 x = 

Soluci—n:  x = ,  y= 21
2

1
2

Ð4x Ð 10y= Ð22
4x Ð 3y= Ð 4

¡
¢
£

2x + 5y= 11
4x Ð 3y= Ð4

1
2

1
2

¡
¢
£

3x + 2y= 4
5x Ð 2y= 4

5x Ð 2y = 3
10x + 3y = Ð1

¡
¢
£

x + 6y = Ð4
3x Ð 5y = 11

¡
¢
£

2x + 5y = 11
4x Ð 3y = Ð4

¡
¢
£

3x + 2y = 4
5x Ð 2y = 4

¡
¢
£

8
4

5 á 2 Ð 2
4

5yÐ 2 10 Ð 2y
ÑÑ = ÑÑ

4 3
3(5yÐ 2) = 4(10 Ð 2y)
15yÐ 6 = 40 Ð8y 8 23y= 46   8 y= 2

¯
°
±

5yÐ 2
x = ÑÑ

4
10 Ð 2y

x = ÑÑ
3

¡
¢
£

4x Ð 5y= Ð2
3x + 2y= 10

1
3

3 1
Ð2 Ð 6y= 1 + 3y 8 Ð3 = 9y 8 y= ÐÑ = ÐÑ

9 3
1

x = Ð2 Ð 6 á (ÐÑ ) = Ð2 +2 = 0
3

¡
¢
£

x = Ð2 Ð 6y
x = 1 + 3y

¡
¢
£

x + 6y= Ð2
x Ð 3y= 1

P‡g. 7



7Soluciones a los ejercicios y problemas

c)
ñ(Ð3)

Ð 23y= 23   8 y= Ð1

x + 6 á (Ð1) = Ð4   8 x = 2

Soluci—n:  x = 2,  y= Ð1

d)

Multiplicamos la primera ecuaci—n por Ð2 y sumamos:

Ð10x + 4y= Ð6 5x Ð 2 á (Ð1) = 3

10x + 3y= Ð1 5x + 2 = 3

7y= Ð7 5x = 1 Soluci—n:  x = ,  y= Ð1

y= Ð1 x = 

10 Resuelve por el mŽtodo que consideres m‡s adecuado:

a) b)

c) d)

e) f )

a)
Despejamos  y de la segunda ecuaci—n y la sustituimos en la pri-
mera: y= Ð2

7x + 6á (Ð2) = 2   8 7x Ð 12 = 2   8 7x = 14   8 x = 2

Soluci—n:  x = 2,  y= Ð2

b)

22x = 44   8 x = 2

5 á 2 Ð 3y= 1   8 9 = 3y 8 y= 3

Soluci—n:  x = 2,  y= 3

c) 8 8
¡
¢
£

3x Ð   y= 1
x + 2y= Ð2

¡
¢
£

3x + 6 = y+ 7
x + 2y+ 2 = 0

¡
¢
£

3(x + 2) = y+ 7
x + 2(y+ 1) = 0

10x Ð 6y=   2
12x + 6y= 42

ñ 2

ñ 3
¡
¢
£

5x Ð 3y= 1
4x + 2y= 14

¡
¢
£

7x + 6y= 2
y+ 5 = 3

Ðx + 7Ñ = y + 4
2

3y Ð 10
2x = Ñ

5

¡
¤
¤
¢
¤
¤
£

4x Ð 3 = 2y Ð 21
15 Ð x3y = Ñ

2

¡
¤
¢
¤
£

x yÑ + Ñ = 3
3 2
2(x + y) = 16

¡
¤
¢
¤
£

3(x + 2) = y + 7
x + 2(y + 1) = 0

¡
¢
£

5x Ð 3y = 1
4x + 2y = 14

¡
¢
£

7x + 6y = 2
y + 5 = 3

¡
¢
£

1
5

1
5

¡
¢
£

5x Ð 2y= 3
10x + 3y= Ð1

Ð3x Ð 18y= 12
3x Ð 5y= 11

¡
¢
£

x + 6y= Ð4
3x Ð 5y= 11

P‡g. 8



7Soluciones a los ejercicios y problemas

Despejamos  y de la primera ecuaci—n y sustituimos en la segunda:  y= 3x Ð 1

x + 2(3x Ð 1) = Ð2   8 x + 6x Ð 2 = Ð2   8 7x = 0   8 x = 0

y= 3 á 0 Ð 1 = Ð1

Soluci—n:  x = 0,  y= Ð1

d) 8

Despejamos  x de la segunda ecuaci—n y sustituimos en la primera:  x = 8 Ð y

2 á (8 Ð y) + 3y= 18   8 16 Ð 2y+ 3y= 18   8 y= 2

x = 8 Ð 2 = 6

Soluci—n:  x = 6,  y= 2

e) 8 8

Despejamos  x de la segunda ecuaci—n y sustituimos en la primera:

x = 15 Ð 6y

4(15 Ð 6y) Ð 2y= Ð188 60 Ð 24yÐ 2y= Ð18  8 60 + 18 = 26y 8 78 = 26y 8

8 y= = 3

x = 15 Ð 6 á 3 = 15 Ð 18 = Ð3

Soluci—n:  x = Ð3,  y= 3

f ) 8 8 8

8

Aplicamos el mŽtodo de reducci—n: multiplicamos la primera ecuaci—n por 10 y
sumamos ambas ecuaciones:

Ð10x Ð 20y= 10 Ðx Ð 2 á 0 = 1    8  Ðx = 1    8  x = Ð1

10x Ð 3y= Ð10

Ð 23y= 0    8  y= 0

Soluci—n:  x = Ð1, y= 0

¡
¢
£

Ðx Ð 2y= 1
10x Ð 3y= Ð10

¡
¢
£

Ðx + 7 = 2y+ 8
10x Ð 3y= Ð10

¡
¢
£

Ðx + 7 = 2(y+ 4)
10x = 3yÐ 10

¡
¤
¤
¢
¤
¤
£

Ðx + 7Ñ = y+ 4
2

3yÐ 10
2x = Ñ

5

78
26

¡
¢
£

4x Ð 2y= Ð18
x + 6y= 15

¡
¢
£

4x Ð 2y= 3 Ð 21
6y= 15 Ð x

¡
¤
¢
¤
£

4x Ð 3 = 2yÐ 21
15 Ð x3y= Ñ

2

¡
¢
£

2x + 3y= 18
x + y= 8

¯
°
±

x yÑ + Ñ = 3
3 2
2(x + y) = 16

P‡g. 9



7Soluciones a los ejercicios y problemas

11 Resuelve los sistemas de ecuaciones siguientes por el mŽtodo que consi-
deres oportuno y comprueba la soluci—n que obtengas:

a) b)

c) d)

a)

Por reducci—n, multiplicamos la 1-a ecuaci—n por (Ð2) y sumamos:

Ð4x + 2y= Ð8

4x + 3y= Ð7

8 Soluci—n:  x = ,  y= Ð3

Comprobaci—n:  

b)

Por reducci—n, multiplicamos la segunda ecuaci—n por 2 y sumamos:

x + 2y= Ð1

6x Ð 2y= Ð2,5

8 Soluci—n:  x = Ð0,5,  y= Ð0,25

Comprobaci—n:  
Ð0,5 + 2(Ð0,25) = Ð0,5 Ð 0,5 = Ð1
3(Ð0,5) Ð (Ð0,25) = Ð1,5 + 0,25 = Ð1,25

¡
¢
£

¡
¤
¤
¢
¤
¤
£

Ð3,5
7x = Ð3,5   8 x = Ñ = Ð0,5

7
Ð1 Ð x

y= Ñ 8 y= Ð0,25
2

x + 2y= Ð1
3x Ð y= Ð1,25

¡
¢
£

1
2 á Ñ Ð (Ð3) = 1 + 3 = 4

2
1

4 á Ñ + 3 á (Ð3) = 2 Ð 9 = Ð7
2

¡
¤
¤
¢
¤
¤
£

1
2

¡
¤
¢
¤
£

5y= Ð15   8 y= Ð3
4 + y 1

x = ÑÑ 8 x = Ñ
2 2

2x Ð y=  4
4x + 3y= Ð7

¡
¢
£

x + 1Ñ + y = 1
3

x Ð 3Ñ + 2y = 1
4

¡
¤
¤
¢
¤
¤
£

3x Ð 2y = 2
x + 4y = Ð5/3

¡
¢
£

x + 2y = Ð1
3x Ð   y = Ð1,25

¡
¢
£

2x Ð   y = 4
4x + 3y = Ð7

¡
¢
£

P‡g. 10



7Soluciones a los ejercicios y problemas

c)

Por reducci—n, multiplicamos la segunda ecuaci—n por Ð3 y sumamos:

3x Ð  2y= 2

Ð3x Ð 12y= 5

8 Soluci—n:  x = ,  y= Ð

Comprobaci—n:  

d)

8

8

Soluci—n:  x = Ð1,  y= 1

Comprobaci—n:  

PçGINA 123

12 Resuelve los sistemas de ecuaciones siguientes:

a) b)

c) d)

y Ð 4x = Ñ + 1
3

1 x + 4y + Ñ = Ñ
3 3

¡
¤
¤
¢
¤
¤
£

x + 4Ñ Ðy = Ð1
5

x Ð 6Ñ + y = Ð1
5

¡
¤
¤
¢
¤
¤
£

x y+ 1Ñ +Ñ = 1
4 5
x + 3y = 1

¡
¤
¢
¤
£

4(x Ð 3)+ y = 0
3(x + 3) Ð y = 18

¡
¢
£

Ð1 + 1Ñ + 1 = 0 + 1 = 1
3

Ð1 Ð 3Ñ + 2 á 1 = Ð1 + 2 = 1
4

¡
¤
¤
¢
¤
¤
£

2 Ð 3y= 7 Ð 8y 8 5y= 5   8 y= 1
x = 7 Ð 8 á 1   8 x = Ð1

¡
¢
£

x = 2 Ð 3y
x = 7 Ð 8y

¡
¢
£

x + 3y= 2
x + 8y= 7

¡
¢
£

x + 1 + 3y= 3
x Ð 3 + 8y= 4

x + 1Ñ + y= 1
3

x Ð 3Ñ + 2y= 1
4

¡
¤
¤
¢
¤
¤
£

1 1
3 á Ñ Ð 2 á (ÐÑ ) = 1 + 1 = 2

3 2
1 Ð1 1 Ð5
Ñ + 4 á (Ñ ) = Ñ Ð 2 = Ñ
3 2 3 3

¡
¤
¤
¢
¤
¤
£

1
2

1
3

¡
¤
¤
¢
¤
¤
£

Ð1
Ð14y= 7   8 y= Ñ

2
Ð5 1

x = Ñ Ð 4y 8 x = Ñ
3 3

3x Ð 2y= 2
x + 4y= Ð5/3

¡
¢
£

P‡g. 11
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a) 8

7x = 21   8 x = 3   8 y= 3 á 3 Ð 9 = 0

Soluci—n:  x = 3,  y= 0

b)

ñ (Ð5)

Ð11y= 11   8 y= Ð1

x + 3 á (Ð1) = 1   8 x Ð 3 = 1   8 x = 4

Soluci—n:  x = 4,  y= Ð1

c)

2x Ð 2         = Ð10   8 x = Ð4

Ð4 + 4 Ð 5y= Ð5   8 Ð5y= Ð5   8 y= 1

Soluci—n:  x = Ð4,  y= 1

d)

y= 3x + 1

Ðx + 3(3x + 1) = 3   8 Ðx + 9x + 3 = 3   8 8x = 0   8 x = 0   8 y= 1

Soluci—n:  x = 0,  y= 1

¡
¢
£

3x Ð y= Ð1
Ðx + 3y= 3

¡
¢
£

3x = yÐ 4 + 3
3y+ 1 = x + 4

yÐ 4
x = Ñ + 1

3
1 x + 4

y+ Ñ = Ñ
3 3

¡
¤
¢
¤
£

x + 4 Ð 5y= Ð5
x Ð 6 + 5y= Ð5

x + 4Ñ Ð y= Ð1
5

x Ð 6Ñ + y= Ð1
5

¡
¤
¢
¤
£

5x +   4y= 16
Ð5x Ð 15y= Ð5

¡
¢
£

5x + 4y= 16
x + 3y = 1

¡
¤
¢
¤
£

5x + 4y+ 4 20ÑÑÑ = Ñ
20 20

x + 3y= 1

x y+ 1Ñ + Ñ = 1
4 5
x + 3y= 1

¡
¤
¢
¤
£

4x + y= 12
3x Ð y=   9

4x Ð 12 + y= 0
3x + 9 Ð y= 18

¡
¢
£

4(x Ð 3)+ y= 0
3(x + 3) Ð y= 18

¡
¢
£

P‡g. 12
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S i s t e m a s  n o  l i n e a l e s

13 Halla las soluciones de estos sistemas:

a) b)

c) d)

a)

x = 1 Ð y

(1 Ð y)y+ 2y= 2   8 yÐ y2 + 2y= 2   8 Ðy2 + 3yÐ 2 = 0

y= = 

8 Soluciones:  

b)

y= 3 Ð 2x

x2 + (3 Ð 2x)2 = 2   8 x2 + 9 + 4x2 Ð 12x = 2   8 5x2 Ð 12x + 7 = 0

x = = 

8 Soluciones:  

c)

y= 3 Ð 2x

x(3 Ð 2x) Ð (3 Ð 2x)2 = 0   8 (3 Ð 2x)(x Ð (3 Ð 2x)) = 0

(3 Ð 2x) á(3x Ð 3) = 0          

8 Soluciones:  

3x1 = Ñ ,  y1 = 0
2

x2 = 1,  y2 = 1

¡
¤
¢
¤
£

¡
¤
¢
¤
£

3x1 = Ñ 8 y1 = 0
2

x2 = 1   8 y2 = 1

3x1 = Ñ
2

x2 = 1

2x + y= 3
xyÐ y2 = 0

¡
¢
£

7 1x1 = Ñ ,  y1 = Ñ
5 5

x2 = 1,  y2 = 1

¡
¤
¢
¤
£

¡
¤
¢
¤
£

7 7 1x1 = Ñ 8 y1 = 3 Ð 2 á  Ñ = Ñ
5 5 5

x2 = 1   8 y2 = 3 Ð 2 á 1 = 1

7x1 = Ñ
5

x2 = 1
12 ± 2

10
12 ±Ã144 Ð 140

2 á 5

2x + y= 3
x2 + y2 = 2

¡
¢
£

x1 = 0,  y1 = 1
x2 = Ð1,  y2 = 2

¡
¢
£

¡
¢
£

y1 = 1   8 x1 = 0
y2 = 2   8 x2 = Ð1

y1 = 1
y2 = 2

Ð3 ± 1
Ð2

Ð3 ±Ã9 Ð 8
Ð2

x + y= 1
xy+ 2y= 2

¡
¢
£

3x Ð y = 3
2x2 + y2 = 9

¡
¢
£

2x + y = 3
xyÐ y2 = 0

¡
¢
£

2x + y = 3
x2 + y2 = 2

¡
¢
£

x + y = 1
xy+ 2y = 2

¡
¢
£

P‡g. 13
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d)

y= 3x Ð 3

2x2 + (3x Ð 3)2 = 9   8 2x2 + 9x2 + 9 Ð 18x = 9  8 11x2 Ð 18x = 0

x(11x Ð 18) = 0         

Si  x1 = 0   8 y= Ð3   8 Soluci—n:  x1 = 0,  y1 = Ð3

Si  x2 = 8 y= 8 Soluci—n:  x2 = ,  y2 = 

14 Resuelve los sistemas siguientes por el mŽtodo de reducci—n y comprue-
ba que tienen cuatro soluciones:

a) b)

a) Multiplicamos por Ð2 la primera ecuaci—n:

Ð 5y2 = Ð125   8 y2 = = 25         

Si  y1 = 5   8 x2 = 74 Ð 25 = 49         

Si  y2 = Ð5   8 x2 = 74 Ð 25 = 49         

Soluciones:  x1 = 7,  y1 = 5;  x2 = Ð7,  y2 = 5;  x3 = 7,  y3 = Ð5;  x4 = Ð7,  y4 = Ð5

b)

23y2 = 23 8 y2 = 1  3x2 Ð 5 á 1 = 78

8 3x2 = 7 + 58 3x2 = 12

Por tanto si  y= 1   8 x = ±2

y= Ð1 8 x = ±2

Las soluciones son:  x1 = Ð2,  y1 = Ð1;  x2 = Ð2,  y2 = 1;  x3 = 2,  y3 = Ð1;  x4 = 2,  y4 = 1

x2 = 4
x = ±2

¡
¢
£

6x2 Ð 10y2 = 14
Ð6x2 + 33y2 = 9

Lo resolvemos por el mŽtodo de reducci—n multiplicando
la primera ecuaci—n por 2 y la segunda por Ð3.

¡
¢
£

3x2 Ð  5y2 = 7
2x2 = 11y2 Ð 3

x3 = 7
x4 = Ð7

x1 = 7
x2 = Ð7

y1 = 5
y2 = Ð5

125
5

Ð2x2 Ð 2y2 = Ð148
2x2 Ð 3y2 = 23

¡
¢
£

x2 +   y2 = 74
2x2 Ð 3y2 = 23

3x2 Ð 5y2 = 7
2x2 = 11y2 Ð 3

¡
¢
£

x2 +   y2 = 74
2x2 Ð 3y2 = 23

¡
¢
£

21
11

18
11

21
11

18
11

x1 = 0
x2 = 18/11

3x Ð y= 3
2x2 + y2 = 9

¡
¢
£

P‡g. 14
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15 Resuelve los siguientes sistemas (no olvides comprobar las soluciones):

a) b)

c) d)

a)
8 x = 1 + 2y

Luego, sustituyendo en la 1.» ecuaci—n:y= Ã
Ñ
1 + 2y+ 2 8 y= Ã

Ñ
3 + 2y

Elevamos al cuadrado ambos miembros: y2 = 3 + 2y 8 y2 Ð 2yÐ 3 = 0

y = = = =          

Comprobamos si las soluciones obtenidas cumplen la primera ecuaci—n del sistema:

x= 7, y= 3 8 3 = Ã
Ñ
7 + 2 8 3 =  Ã

Ñ
9 8 3 = 3   8 Soluci—n v‡lida

x= Ð1,y= Ð1  8 Ð1 = Ã
Ñ
Ð1 +2 8 Ð1 =  Ã

Ñ
1 8 Ð1 Ð 1   8 Soluci—n no v‡lida

Por tanto, la soluci—n es  x= 7,  y= 3.

b)

x = = = =         

Comprobaci—n(de la 2.»ecuaci—n)

x1 = 9,  y1 = 10   8 + 7 = 3 + 7 = 10   8 Soluci—n v‡lida

x2 = 4,  y2 = 5   8 + 7 = 9 ­ 5   8 Soluci—n no v‡lida

Soluci—n:  x = 9,  y= 10

c) 8 x = y

xy= 2   8 yá y= 2   8 y2 = 2   8 y2 = 8 y = ± = ±

Si y= 8 x = á = 5 Soluciones:x1 = 5, y1 = 

y= Ð 8 x = Ð5 x2 = Ð5,y2 = Ð2
5

2
5

2
5

2
5

25
2

2
5

2
5Ã 4

25
4
25

25
2

25
2

25
2

xy= 2
x 25Ñ = Ñ
y 2

¡
¤
¢
¤
£

Ã4

Ã9

9   8 y= 9 + 1 = 10

4   8 y= 4 + 1 = 5
13 ± 5

2
13 ±Ã

Ñ
25

2
13 ±Ã

Ñ
169 Ð 144
2

x + 1 = Ã
Ñ
x + 7   8 x Ð 6 = Ã

Ñ
x 8 (x Ð 6)2 = x 8

8 x2 Ð 12x + 36 = x 8 x2 Ð 13x + 36 = 0

¡
¢
£

y= x + 1
y= Ã

Ñ
x + 7

3 8 x = 1 + 2 á 3 = 7
Ð1 8 x = 1 + 2 á (Ð1) = Ð1

2 ± 4
2

2 ±Ã
Ñ
16

2
2 ±Ã

Ñ
4 + 12
2

¡
¢
£

y= Ã
Ñ
x + 2

x Ð 2y= 1

2xy= 3
x + 2y = 4

¡
¢
£

xy= 2
x 25Ñ = Ñ
y 2

¡
¤
¢
¤
£

y = x + 1
y = Ã

Ñ
x + 7

¡
¢
£

y = Ã
Ñ
x + 2

x Ð 2y = 1
¡
¢
£

P‡g. 15
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d)

2xy= 3 8 2(4 Ð 2y) á y= 3   8 8yÐ 4y2 = 3   8 4y2 Ð 8y+ 3 = 0

y= = = = 

Soluciones:  x1 = 1,  y1 = 

x2 = 3,  y2 = 

16 Resuelve los siguientes sistemas:

a) b)

a)

x = 1 + y

(1 + y)2 + y2 = 11 Ð 3(1 +y)   8 1 + y2 + 2y+ y2 = 11 Ð 3 Ð 3y

2y2 + 5yÐ 7 = 0   8 y= = 

8 Soluciones:  

b)

y= 

x2 Ð x ( ) = 2( Ð 4) 8 x2 + = = Ð8

2x2 + 3x2 = 9x2 Ð 16   8 4x2 = 16

x2 = 4

Si  x1 = 2   8 y= Ð3   8 Soluci—n:  x1 = 2,  y1 = Ð3

Si  x2 = Ð2   8 y= 3   8 Soluci—n:  x2 = Ð2,  y2 = 3

x1 = 2
x2 = Ð2

9x2

2
3x2

2
9x2

4
Ð3x
2

Ð3x
2

3x + 2y= 0
x(x Ð y) = 2(y2 Ð 4)

¡
¢
£

x1 = 2,  y1 = 1
Ð5 Ð7

x2 = Ñ,  y2 = Ñ
2 2

¡
¤
¢
¤
£

¡
¤
¢
¤
£

y1 = 1   8 x1 = 2
Ð7 Ð5

y2 = Ñ   8 x2 = Ñ
2 2

y1 = 1
Ð7

y2 = Ñ
2

Ð5 ± 9
4

Ð5 ±Ã
Ñ
25 + 56

2 á 2

x Ð y= 1
x2 + y2 = 11 Ð 3x

¡
¢
£

3x + 2y = 0
x(x Ð y) = 2(y2 Ð 4)

¡
¢
£

x Ð y = 1
x2 + y2 = 11 Ð 3x

¡
¢
£

1
2

3
2

8 ± 4
8

8 ±Ã
Ñ
16

8
8 ±Ã

Ñ
64 Ð 48
8

¡
¢
£

2xy= 3
x + 2y= 4 8 x = 4 Ð 2y

P‡g. 16

= 8 x = 4 Ð 2 á = 1

= 8 x = 4 Ð 2 á = 31
2

1
2

4
8

3
2

3
2

12
8
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I E N S A  Y  R E S U E LV E

S i s t e m a s  l i n e a l e s

17 Cuatro barras de pan y seis litros de leche cuestan 6,80 e ; tres barras de
pan y cuatro litr os de leche cuestan 4,70 e .

ÀCu‡nto vale una barra de pan?ÀCu‡nto cuesta un litro de leche?

2y= 1,6   8 y= 0,8

4x + 6 á 0,8 = 6,8   8 4x + 4,8 = 6,8   8 4x = 2   8 x = = 0,5

Una barra de pan cuesta 0,50 e , y un litro de leche, 0,80 e .

18 Una empresa aceitera ha envasado 3000 l de aceite en 1200 botellas de 
2 l y de 5 l. ÀCu‡ntas botellas de cada clase se han utilizado?

Llamamos:

x = n.¼ de botellas de aceite de 2 l

y= n.¼ de botellas de aceite de 5 l

3y= 600   8 y= 200   8

8 x = 1200 Ð 200 = 1000

Se han utilizado 1000 botellas de 2 l y 200 de 5 l.

19 Un test consta de 48 preguntas. Por cada acierto se suma 0,75 puntos y
por cada error se resta 0,25. Mi puntuaci—n fue de 18 puntos. ÀCu‡ntos acier-
tos y errores tuve?

0,75(48 Ð y) Ð 0,25y= 18

36 Ð 0,75yÐ 0,25y= 18

18 = y

x = 48 Ð 18 = 30

Tuve 30 aciertos y 18 errores.

x = 48 Ð y¡
¢
£

x + y= 48
0,75x Ð 0,25y= 18

x = n.¼ de aciertos
y= n.¼ de errores

Ð2x Ð 2y= Ð 2 400
2x + 5y= 3000

ñ (Ð2)¡
¢
£

x +   y= 1200
2x + 5y= 3 000

2
4

12x + 18y= 20,4
Ð12x Ð 16y= Ð18,8

ñ 3

ñ (Ð4)
¡
¢
£

4x + 6y= 6,8
3x + 4y= 4,7

¡
¢
£

x 8 precio de una barra de pan
y 8 precio de un litro de leche

P
P‡g. 17
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20 La suma de dos nœmeros es 14. A–adiendo uno al mayor se obtiene el do-
ble del menor. Halla los dos nœmeros.

2yÐ 1 + y= 14   8 3y= 15   8 y= 5   8 x = 2 á 5 Ð 1 = 9

Los nœmeros son 5 y 9.

21 Un fabricante de bombillas obtiene un beneficio de 0,80 e por cada pie-
za que sale de su taller para la venta, pero sufre una pŽrdida de 1 e por cada
pieza defectuosa que debe retirar. En un d’a ha fabricado 2255 bombillas, ob-
teniendo unos beneficios de 1750 e . ÀCu‡ntas bombillas v‡lidas y cu‡ntas de-
fectuosas se fabricaron ese d’a?

Llamamos:

x = n.¼ de bombillas v‡lidas

y= n.¼ de bombillas defectuosas

1,80x = 4 005 8 x = = 2225   8 y= 2255 Ð 2225 = 30

Hay 2225 bombillas v‡lidas y 30 defectuosas.

22 El per’metro de un rect‡ngulo es de 14 cm y sabemos que su base es 3 cm
m‡s larga que su altura. Halla las dimensiones del rect‡ngulo.

Llamamos  x,  y a las dimensiones del rect‡ngulo:

x = base y= altura

Las dimensiones del rect‡ngulo son: base = 5 cm, altura = 2 cm.

23 Encuentra dos nœmeros tales que a–adiendo tres al primero se obtenga el 
segundo y en cambio, a–adiendo dos al segundo se obtenga el doble del primero.

Llamamos  x,  y a los nœmeros pedidos:  x es el primero e  y el segundo.

Los nœmeros son 5 y 8.

x + 3 + 2 = 2x 8 5 = x 8 y= 5 + 3 = 8
¡
¢
£

x + 3 = y
y+ 2 = 2x

y+ 3 + y= 7 8 2y= 4 8 y= 2
x = 2 + 3 = 5

¡
¢
£

Per’metro = 14 8 x + y= 7
Base = altura + 38 x = y+ 3

4 005
1,80

x + y= 2 255
0,80x Ð y= 1750

¡
¢
£

En un d’a fabrica 2255 bombillas8 x + y= 2 255
En un d’a obtiene 1 750E de benficio 8 0,80x Ð y= 1750

8 x = 2yÐ 1
¡
¢
£

x + y= 14
x + 1 = 2y

x = n.¼ mayor
y= n.¼ menor

P‡g. 18
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24 La suma de dos nœmeros es 15. La mitad de uno de ellos m‡s la tercera
parte del otro es 6. ÀDe quŽ nœmeros se trata?

Llamamos  x,  y a los nœmeros buscados.

La suma es 15   8 x + y= 15

La mitad de  x + tercera parte de  y es 6  8 + = 6

8

8 x = 6   8 y= 15 Ð 6 = 9

Los nœmeros buscados son 6 y 9.

25 Resuelto en el libro de texto.

PçGINA 124

26 Por una calculadora y un cuaderno habr’amos pagado, hace tres d’as, 
10,80 e . El precio de la calculadora ha aumentado un 8%, y el cuaderno tiene
una rebaja del 10%. Con estas variaciones, los dos art’culos nos cuestan 11,34 e .

ÀCu‡nto costaba cada uno de los art’culos hace tres d’as?

8

1,08x + 0,9(10,8 Ð x) = 11,34   8 1,08x + 9,72 Ð 0,9x = 11,34   8

8 0,18x = 1,62   8 x = = 9   8 y= 10,8 Ð 9 = 1,8

Hace tres d’as, la calculadora costaba 9 e , y el cuaderno, 1,80 e .

27 Una persona compra un equipo de mœsica y un ordenador por 2500 e .
DespuŽs de algœn tiempo, los vende por 2157,50 e . Con el equipo de mœsica
perdi— el 10% de su valor, y con el ordenador, el 15%.

ÀCu‡nto le cost— cada uno?

1,62
0,18

y= 10,8 Ð x¡
¢
£

x +   y= 10,8
1,08x + 0,9y= 11,34

y= 15 Ð x
3x + 2(15 Ð x) = 36   8 3x + 30 Ð 2x = 36   8

¡
¢
£

x + y= 15
3x + 2y= 36

y
3

x
2

P‡g. 19

ANTESDE LA SUBIDA CON SUBIDA

O REBAJA O REBAJA

CALCULADORA x 1,08x
CUADERNO y 0,9y

PRECIOCOMPRA PRECIOVENTA

EQUIPO MòSICA x 0,9x
ORDENADOR y 0,85y
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0,9x = 2 125 Ð 0,85x = 2 157,5   8 0,05x = 32,5

x = 650,  y= 1 850

Le cost— 650 e el equipo de mœsica y 1 850 e el ordenador.

28 En una cafeter’a utilizan dos marcas de cafŽ, una de 6 e /kg y otra de 
8,50 e /kg. El encargado quiere preparar 20 kg de una mezcla de los dos cuyo
precio sea 7 e /kg.
ÀCu‡nto tiene que poner de cada clase?

8

6 á (20 Ð y) + 8,5y= 140   8 120 Ð 6y+ 8,5y= 140   8 2,5y= 20   8

8 y= = 8   8 x = 20 Ð 8 = 12

Necesitan 12 kg de cafŽ inferior y 8 kg de cafŽ superior.

29 ÀCu‡ntos litros de leche con un 10% de grasa hemos de mezclar con otra
leche que tiene un 4% de grasa para obtener 18 litros con un 6% de grasa?

x 8 litros de leche con un 10% de grasa

y 8 litros de leche con un 4% de grasa

0,04x = 0,02y 8 y= 2x

x + 2x = 18   8 3x = 18   8 x = 6,  y= 12

Hemos de mezclar 6 litros de leche de un 10% de grasa con 12 litros de leche de un
4% de grasa.

30 Resuelto en el libro de texto.

¡
¢
£

x + y= 18
0,1x + 0,04y= 0,06(x + y)

20
2,5

x = 20 Ð y¡
¢
£

x +   y= 20
6x + 8,5y= 140

¡
¢
£

y= 2 500 Ð x
0,9x + 0,85(2 500 Ð x) = 2 157,5

¡
¢
£

x +   y= 2 500
0,9x + 0,85y= 2 157,5

P‡g. 20

CANTIDAD (kg) PRECIO(3 /kg) COSTE

CAFƒ INFERIOR x 6 6x
CAFƒ SUPERIOR y 8,5 8,5y

MEZCLA 20 7 140
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31 La edad de un padre es hoy siete veces la edad del hijo y dentro de 10 a–os
ser‡ solo el triple. Calcula la edad actual de cada uno.

Recogemos los datos en la siguiente tabla:

7y+ 10 = 3y+ 30   8 4y= 20   8 y= 5

Luego:x = 7 á 5 = 35

El padre tiene 35 a–os, y el hijo, 5 a–os.

32 Se sabe que Noelia le saca 27 a–os a Marcos y que dentro de 12 a–os le
doblar‡ en edad. ÀQuŽ edad tiene cada uno?

Recogemos los datos en la siguiente tabla:

y+ 27 + 12 = 2y+ 24   8 y+ 39 = 2y+ 24   8 15 = y

Luego:x = 15 + 27 = 42

Noelia tiene 42 a–os, y Marcos, 15 a–os.

33 La distancia entre dos ciudades, A y B, es de 400 km. Un coche sale des-
de A hacia B a una velocidad de 90 km/h. Simult‡neamente, sale otro coche des-
de B hacia A a 110 km/h. ÀCu‡nto tiempo tardar‡n en cruzarse? ÀA quŽ distan-
cia de A se producir‡ el encuentro?

+

v = 

Se encontrar‡n al cabo de 2 h a 90 á 2 = 180 km de A.

400 Ð 90t = 110t
400 = 200t 8 t = 2

¡
¤
¢
¤
£

x
90 = Ñ 8 x = 90t

t
400 Ð x

110 = Ñ 8 400 Ð x = 110t
t

s
t

A x 400 ± x

90 km/h 110 km/h

B

¡
¢
£

x = y+ 27
x + 12 = 2(y+ 12)

¡
¢
£

x = 7y
x + 10 = 3(y+ 10)

P‡g. 21

EDAD ACTUAL EDAD DENTRO DE 10 A„OS

PADRE x x+ 10
HIJO y y+ 10

EDAD ACTUAL EDAD DENTRO DE 12 A„OS

NOELIA x x+ 12
MARCOS y y+ 12

ESPACIO VELOCIDAD TIEMPO

A x 90 km/h t
B 400 Ð x 110 km/h t
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S i s t e m a s  n o  l i n e a l e s

34 La diferencia de dos nœmeros es 6, y la de sus cuadrados, 144. Halla los
nœmeros.

Llamamos  x,  y a los nœmeros buscados.

8

8 y= = 9

Luego:  x = 6 + 9 = 15

Los nœmeros son 15 y 9.

35 Calcula dos nœmeros cuya suma sea 24, y su producto, 135.

Llamamos  x,  y a los nœmeros buscados.

8

15 8 y= 24 Ð 15 = 9

x = = = =

9 8 y= 24 Ð 9 = 15

Los nœmeros son 9 y 15.

36 Halla dos nœmeros cuya suma sea 20, y la de sus cuadrados, 232.

Llamamos  x,  y a los nœmeros buscados.

8

2x2 Ð 40x + 168 = 08 x2 Ð 20x + 84 = 0

14 8 y= 20 Ð 14 = 6

x = = = =

6 8 y= 20 Ð 6 = 14

Los nœmeros son 6 y 14.

37 La edad actual de Rosa es el cuadrado de la de su hija y dentro de 9 a–os
ser‡ solamente el triple. ÀQuŽ edad tiene cada una?

Organizamos los datos en la siguiente tabla:

20 ± 8
2

20 ±Ã
Ñ
64

2
20 ±Ã

Ñ
400 Ð 336
2

y= 20 Ð x
x2 + (20 Ð x)2 = 232 8 x2 + 400 Ð 40x+ x2 = 232 

¡
¢
£

x + y= 20
x2 + y2 = 232

24 ± 6
2

24 ±Ã
Ñ
36

2
24 ±Ã

Ñ
576 Ð 540
2

y= 24 Ð x
x(24 Ð x) = 135 8 24xÐ x2 = 135 8 x2 Ð 24x+ 135 = 0 

¡
¢
£

x + y= 24
xy= 135

108
12

x= 6 + y
(6 + y)2 Ð y2 = 144 8 36 + 12y+ y2 Ð y2 = 144 8 12y = 108 8

¡
¢
£

x Ð y = 6
x2 Ð y2 = 144

P‡g. 22

EDAD ACTUAL EDAD DENTRO DE 9 A„OS

ROSA x x+ 9
HIJA y y+ 9
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y2 + 9 = 3y+ 27   8 y2 Ð 3yÐ 18 = 0

6 8 x= 62 = 36

x = = = =

Ð3 No es v‡lida.

Rosa tiene 36 a–os, y su hija, 6 a–os.

38 La edad actual de una madre es el cuadrado de la que tendr‡ su hija den-
tro de dos a–os, momento en el que la edad de la hija ser‡ la sexta parte de la
edad que tiene actualmente la madre. Calcula la edad de ambas.

Organizamos los datos en la siguiente tabla:

La madre tiene 36 a–os, y su hija, 4 a–os.

39 Resuelto en el libro de texto.

40 El per’metro de un rect‡ngulo es de 20 cm, y su ‡rea, de 21 cm2. ÀCu‡les
son sus dimensiones?

8

x(10 Ð x) = 21   8 Ðx2 + 10x Ð 21 = 0   8 x = =

= = 

Las dimensiones del rect‡ngulo son 3 cm y 7 cm.

41 En un rombo, una diagonal es el triple de la otra y el ‡rea es de 6 cm2.
ÀCu‡nto mide cada diagonal?

Llamamos  x,  y a la longitud de cada una de las diagonales del rombo.

8 = 6 8 3y2 = 12   8 y2 = 4

Las diagonales miden 2 cm y 6 cm.

y= Ð2 No es v‡lida.

y= 2 8 x= 3 á 2 = 6

3yá y
2

¡
¤
¢
¤
£

x = 3y

xyÑ = 6
2

x1 = 7   8 y1 = 10 Ð 7 = 3
x2 = 3   8 y2 = 10 Ð 3 = 7

Ð10 ± 4
Ð2

Ð10 ±Ã16
Ð2

Ð10 ±Ã100 Ð 84
Ð2

8 y= 10 Ð x¡
¢
£

x + y= 10
x y= 21

¡
¢
£

2x + 2y= 20
x á y= 21

¡
¤
¢
¤
£

x = (y+ 2)2

1
y+ 2 = Ñ x

6

3 ± 9
2

3 ±Ã
Ñ
81

2
3 ±Ã

Ñ
9 + 72
2

¡
¢
£

x = y2

x + 9 = 3(y+ 9)

P‡g. 23

EDAD ACTUAL EDAD DENTRO DE 2 A„OS

MADRE x x+ 2
HIJA y y+ 2

x = ( x)2
8 x2 Ð x = 0   8 x( x Ð 1) = 0   8

8 x Ð 1 = 0   8 x = 1   8 x = 36   8 y= 41
36

1
36

1
36

1
36

1
6

x

y
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P‡g. 1

PçGINA 125

UTILIZA EL LENGUAJE ALGEBRAICO

Igualando

Al mayor de tres hermanos le toca la loter’a, por lo que, generoso, decide doblar el
capital de los dos menores. Al hacerlo, se dan cuenta de que, en ese caso, el m‡s rico
es el mediano, que, tambiŽn generoso, dobla el capital de los otros dos.

Ahora resulta que el m‡s rico es el peque–o, que, por no ser menos, dobla el capital
de los dos mayores. ÁPor fin!, ahora est‡n igualados, pues cada uno tiene 16000e .

ÀCu‡nto ten’a cada uno al principio?

CANTIDADES PRIMER SEGUNDO TERCER

INICIALES CAMBIO CAMBIO CAMBIO
ÑÑÑÑÑÑ Ñ ÑÑÑ Ñ ÑÑÑÑÑ Ñ ÑÑÑÑÑÑ

MAYOR 8 x 8 x Ð yÐ z 8 2x Ð 2yÐ 2z 8 4x Ð 4yÐ 4z
MEDIANO 8 y 8 2y 8 3yÐ x Ð z 8 6yÐ 2x Ð 2z
PEQUE„O 8 z 8 2z 8 4z 8 7z Ð x Ð y

Obtenemos el sistema:

8

Soluci—n: El mayor ten’a 26 000 e ; el mediano, 14 000 e , y el peque–o, 8 000 e .

Volœmenes varios

Estas cuatro piezas de pl‡stico son ortoedros (caras perpendicu-
lares).
Sus volœmenes son:
¥ Pieza azul, 225cm3.
¥ Pieza roja,120cm3.
¥ Pieza verde, 90cm3.
ÀCu‡l es el volumen de la pieza amarilla?

x = 26 000
y= 14 000
z = 8 000

¡
¤
¢
¤
£

x Ð yÐ z = 4 000
3yÐ x Ð z = 8 000
7z Ð x Ð y= 16 000

¡
¤
¢
¤
£

4x Ð 4yÐ 4z = 16 000
6yÐ 2x Ð 2z = 16 000
7z Ð x Ð y= 16 000



7Soluciones a desarrolla tus competencias

= = x á yá a= Vamarillo

Por tanto:  Vamarilla= = 300 cm3

UTILIZA TU INGENIO

Dulce acertijo

ÀCu‡les son los precios de cada tipo de bollo?

A partir de los datos de la segunda columna, deducimos que un cruas‡n vale 1 e .
A partir de los datos de la tercera fila, deducimos que una caracola vale 1,20 e .
A partir de los datos de la cuarta columna, llegamos a la conclusi—n de que una magda-
lena vale 0,40 e .
Y considerando los datos de la primera columna, un pastel vale 0,80 e .

225 á 120
90

(z á yá a) á (x á t á a)
(z á t á a)

Vazulá Vroja

Vverde

¡
¤
¢
¤
£

Vazul 8 z á yá a= 225

Vroja 8 x á t á a= 120

Vverde 8 z á t á a= 90

Vamarilla 8 x á yá a= ?

P‡g. 2

CARACOLA CRUASçN PASTEL MAGDALENA

3,40

3,20 3 3 2

?

4,40

z
x

y

t a
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PçGINA 125

Verif’calo resolviendo ejercicios

1 Resuelve:

a) b)

a)

2x + 3(5 Ð x) = 72 8 2x + 15 Ð 3x = 72 8 x = Ð57 8

8 y= 5 Ð(Ð57) = 62

b)

El sistema tiene infinitas soluciones, pues las dos ecuaciones coinciden.

2 Resuelve los siguientes sistemas:

a) b)

a)

x Ð 2(x2 Ð 8) = 1 8 x Ð 2x2 + 16 = 1 8 2x2 Ð x Ð 15 = 0

x = = 

b)

Restando ambas expresiones, obtenemos:x2 = Ð41 8 Sin soluci—n.

3 Dos bocadillos y un refresco cuestan 5,35 e ; tres bocadillos y dos refrescos cues-
tan 8,60 e . Calcula el precio de un bocadillo y el de un refresco.

Precio de un bocadillo8 x
Precio de un refresco 8 y

3x + 2(5,35 Ð 2x) = 8,60 8 3x Ð 10,70 Ð 4x = 8,60 8 x = 2,10
y= 5,35 Ð 2 á 2,10 = 1,15

Un bocadillo cuesta 2,10 E, y un refresco, 1,15 E.

2x + y = 5,35 8 y = 5,35 Ð 2x
3x + 2y = 8,60

¡
¢
£

x2 Ð y2 = 34
2x2 Ð y2 = Ð7

¡
¢
£

1 ± 11
4

1 ±Ã
Ñ
1 + 120
4

x2 Ð y= 8 8 y= x2 Ð 8
x Ð 2y= 1

¡
¢
£

x2 Ð y2 = 34
2x2 Ð y2 = Ð7

¡
¢
£

x2 Ð y = 8
x Ð 2y = 1

¡
¢
£

x 5Ñ + y= Ñ 8 2x + 6y= 15
3 2
2x + 6y= 15

¡
¤
¢
¤
£

y+ 1 = 6 Ð x 8 y= 5 Ð x
x y
Ñ + Ñ = 12 8 2x + 3y= 72
3 2

¡
¤
¢
¤
£

x 5Ñ + y = Ñ
3 2
2x + 6y = 15

¡
¤
¢
¤
£

y + 1 = 6 Ð x
x y
Ñ + Ñ = 12
3 2

¡
¤
¢
¤
£

P‡g. 1

x1 = 3 8 y1 = 1

x2 = Ð = Ð 8 y2 = Ð7
4

5
2

10
4
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4 Halla las dimensiones de un rect‡ngulo del que conocemos su per’metro, 30 m,
y su diagonal, m.

(15 Ð y)2 + y2 = 113 8 225 Ð 30y+ y2 + y2 = 113 8 2y2 Ð 30y+ 112 = 08
8 y2 Ð 15y + 56 = 0

y= = 

Las dimensiones del rect‡ngulo son 7 m y 8 m.

5 Por un cintur—n y una corbata paguŽ la semana pasada 86 e . Esta semana, el
cintur—n tiene una rebaja del 20%, y la corbata, del 25%. Calcula el precio ini-
cial de cada art’culo sabiendo que esta semana habr’a pagado 66,10 e .

Precio inicial de la corbata8 x

Precio inicial del cintur—n8 y

0,75(86 Ð y) + 0,80y = 66,10 8 64,50 Ð 0,75y+ 0,80y = 66,10 8

8 0,05y= 1,60 8 y= = 32

x = 86 Ð 32 = 54

La corbata costaba 54 E, y el cintur—n, 32 E.

6 La edad de Ana es el cuadrado de la de su hija y, dentro de cuatro a–os, ser‡ el
cu‡druple. Calcula la edad actual de cada una.

Edad actual de Ana   8 x

Edad actual de su hija   8 y

y= = 

Ana tiene 36 a–os, y su hija, 6 a–os.

y1 = 6 8 x1 = 62 = 36
y2 = Ð3 (No vale como edad)

4 ± 8
2

4 ±Ã
Ñ
16 + 48
2

x = y2

(x + 4) = 4(y+ 4) 8 y2 + 4 = 4y+ 16 8 y2 Ð 4yÐ 12 = 0
¡
¢
£

1,60
0,05

x + y = 86 8 x = 86 Ð y
0,75x + 0,80y = 66,10

¡
¢
£

y1 = 8 8 x1 = 7
y2 = 7 8 x2 = 8

15 ± 1
2

15 ±Ã
Ñ
225 Ð 224
2

2x + 2y = 30 8 x = 15 Ð y
x2 + y2 = 113

¡
¢
£

Ã113

P‡g. 2

y

x

Ã113


